
Selektibitatea: Algebra 

 Orr. 1

1. 143, 156 eta 195  zenbakiak  13-ren multiploak direla jakinik, determinantea garatu 

gabe, froga ezazu   
591
651
341

  13-ren multiploa dela. 

Sol:  13 k 

2. Froga ezazu, garatu gabe,  3

22

b)(a
111
2bba2a
baba

−=+    dela. 

Sol:   

3. Eztabaida ezazu  a  parametroaren balioen arabera  ondoko sistema:  

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
+−=++

+=++

azyax
1)2(aazyx

2azayx
,  eta aska ezazu zehaztugabeko kasuan/etan 

Sol:  a=-2 S.B.ZG. Rzz,
3
3z2,

3
3z4

∈∀⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++

;  a=1 S.BE.; a≠1, -2  S.B.ZG.  ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛
−
+−

−
+

− 1a
1)2(a,

1a
a2,

1a
a

 

 

4. Eztabaida ezazu  m  parametroaren balioa    
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−
=+

=+

myx
1ymx

2yx
  sistema bateragarria izan dadin, 

eta ebatzi dagokion kasuan. 
Sol:  m=0  S.B.Z.  (1,1);  m=-1  S.B.Z.  (1/2, 3/2);  m≠0,-1   S.BE. 

5. Bila ezazu  m  parametroaren balioa ondoko sistemak  (0,0,0)  emaitza ez dezan izan:   

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+
=+

=++

0mz3x
0myx

0zymx
. Eta ebatzi sistema ordezkaria. 

Sol:  m=-2  S.B.ZG.  (x, x/2, 3x/2)  ∀x∈R;  m=2  S.B.ZG.  (x, -x/2, 3x/2)  ∀x∈R;  m=0  S.B.ZG.  (0,-z,z)  
∀z∈R;  m≠-2, 2, 0  denean emaitza nabaria du. 

6. Bila ezazu  a-ren  balioa ondoko sistema bateragarria izan dadin, 
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+
=+
=+

3ay2x
a2y3x
23yax

. A-ren 

balioa sisteman ordezkatu ondoren, ebatzi sistema. 
Sol:  a=-5  S.B.Z.  (-1,-1);  a≠-5  S.BE. 

7. Bilatu  α  eta β-ren balioak ondoko sistema bateragarria izan dadin:  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−
−=−

=+

4yx
βαy3x

α2yx
 

Sol:  α=3β+28  S.B.Z.  ((α+8)/3, (a-4)/3);   α≠3β+28   S.BE. 

8. Bila ezazu  m  parametroaren balioa ondoko sistemak  emaitza nabaria ez dezan izan: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=++

=++

08zmy2x
023z2my3x

011z3ymx
. Eta, ebatzi sistema ordezkaria. 

Sol:  m=5  S.B.ZG.  (y/2, y, -y/2) ∀y∈R;  m=6   S.B.ZG.  (3y/5, y, -3y/5) ∀y∈R; m≠5, 6  S.B.Z. soluzio 
nabaria 

9. Eztabaida eta ebatzi  k  parametroaren balioen arabera ondoko sistema:  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=+
=+

53zyx
kkzx

0ky2x
 

Sol:  k=0  S.B.ZG.  (0, 5-3z, z) ∀z∈R;  k=5  S.BE.;  k≠0, 5  S.B.Z.  (2k/(k-5), -4/(k-5), (-7-k)/(k-5)) 



Selektibitatea: Algebra 

 Orr. 2

10. Determinantea garatu gabe, froga ezazu  0
zcos1zsin
ycos1ysin
xcos1xsin

22

22

22

=   dela. 

11. Determinanteen propietateak erabiliz, froga ezazu  31)3)(a(a

a111
1a11
11a1
111a

−+=   dela. 

12. Garatu gabe froga ezazu:   0

161284
151173
141062
13951

=   dela. 

13. ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−
−

=
10
01

Ieta
23
12

A 2  matrizeak izanik, kalkula ezazu  I2+A+A2+A3+…+A99. 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−
−

⋅
13
13

50  

14. Aztertu sistemaren bateragarritasuna  m-ren balioen arabera:  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
=+
=−+

0mz7y2mx
03ymx

0zmyx
 

Sol:  m=0   S.B.ZG.  (x,0,x) ∀x∈R;  m=2  S.B.ZG.  (x,-2x/3,-x/3) ∀x∈R;  m=-2  S.B.ZG.  (x,2x/3,-x/3) ∀x∈R; 
m≠0,2,-2  S.B.Z  emaitza nabaria. 

15. Eztabaidatu eta ebatzi ondoko sistema, a parametroaren balioen arabera:  

⎪
⎪

⎩

⎪
⎪

⎨

⎧

=+−
=−−
=+−
=++

3azy6x
1zy3x

1zyx
azyax 2

 

Sol:  a=2  S.B.Z.  (1,1,1);  a≠2  S.BE. 

16. k-ren baloreen arabera, eztabaida eta ebatzi ezazu ondoko sistema:  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=−+
=++

2kzyx
0kzyx
2kzkyx

 

Sol:  a=1  S.B.ZG.  (1-y,y,1) ∀y∈R;  a=0  S.BE.;  a≠1,0 S.B.Z.  ((-1-a)/a, (2a+1)/a, 1/a) 

17. Kalkula ezazu ondoko determinantearen balioa:   

d11111
1c1111
11b111
111a11
11111

+
+

+
+

 

Sol:   abcd 

18. Aurki ezazu  A-ren alderantzizko matrizea baldin eta  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
−=

αcosαsin0
αsinαcos0

001
A   bada. 

Sol:  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

αcosαsin-0
αsinαcos0

001
A 1-  
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19. ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−

−
=

01
10

A   matrizea emanik, kalkula ezazu   A+A2+A3+…+A100  

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−

−
⋅

11
11

50  

20. Aurki ezazu An,  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛ −
=

αcosαsin
αsinαcos

A   izanik. 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛ −
nxnx
nxnx

cossin
sincos

 

21. Eztabaida ezazu ondoko sistema m-ren balioen arabera, eta ebatz ezazu  m>0 baliorako:  

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=+−
=−+

017z7y11x
0mzyx
0zmy2x

 

Sol:  m=4  S.B.ZG.  (-5z/2,3z/2,z)  ∀z∈R; m=-13/11  S.B.ZG.  (-16z/3, -5z/3, z)  ∀z∈R;  m≠4, -13/11 S.B.Z. 
emaitza nabaria 

22. Eztabaida eta ebatz ezazu ondoko sistema  m  parametroaren arabera:  

⎪
⎪
⎩

⎪⎪
⎨

⎧

=++

=++
=++

2mmzyx

mmzyx
1zyx

 

Sol:  m=0  S.B.ZG.  (-y,y,1)  ∀y∈R;  m=1  S.B.ZG.  (1-y-z, y,z) ∀y∈R eta ∀z∈R;  m≠0, 1  S.BE. 

23. Froga ezazu ondokoa:    3)1)(31(

1
1

1
1

+−=

−
−

−
−

xx

xxx
xxx
xxx
xxx

 

24. Aurki ezazu   B= A+A2+A3+…+An   matrizea,  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

11
01

A   izanik. 

Sol:  ⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜

⎝

⎛
+⋅ 1
2

1
01

nn  

25. Ebatz ezazu  A X B = C   matrize-ekuazio, baldin eta  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛−
=

10
01

C,
31
52

B,
10
01

A   

badira. 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−
−

21
53

 

26. Aurki ezazu  A2-B2,  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=−

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=+

642
420
200

BA
220
022
202

BA   direla jakinik. 

Sol:  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

18168
1082
1062

 

27. Ebatz ezazu ondoko ekuazioa:  0

641258
16254

452
1111

3

2 =

−−

−−

x
x
x

 

Sol:  x=5,  x=-2,  x=-4 
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28. Ebatz ezazu ondoko ekuazioa:    0

111
111
111
1111

=

−−−
−−

−

x
x

x
 

Sol:  x= -1 

29. Kalkula ezazu  X2+Y2, jakinik X eta Y  ondoko sistema betetzen duten matrizeak direla:  

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−

=+⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−−

=+
11

43
Y2X

13
81

3Y4X  

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
829
647

 

30. 
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−
=⎟

⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛
=

65
43

21
Beta

431
31aA

2
  matrizeak emanik, bila ezazu  a-ren balioa  C=A B  

matrizearen determinantearen balioa  1000 izan dadin. 
Sol:  k=10 eta k=-10 

31. Jakinik  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=−

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=+

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=+

000
000
000

BB
000
000
000

AA
987
654
321

BA ''   direla, eta  A eta B 

matrizeen irauliak  A’  eta  B’ direla,  kalkula itzazu  A eta B. 

Sol:  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
−
−−

=
975
753
531

B
012
101
210

A  

32. Eztabaida ezazu ondoko sistema  a-ren balioen arabera:  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=−+
=−+

10azyx
2az6y4x
14z3y2x

, eta ebatz 

ezazu. 
Sol:  a=8  S.B.ZG.  (x,(12-5x(/7,(29-x)/28)  ∀x∈R;  a≠8  S.BE. 

33. Eztabaida eta ebatz ezazu ondoko sistema  a-ren balioen arabera:   

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=−+
=+
=−
=−

a4zy2x
6zy

112z3x
az2y

 

Sol:  a=6  S.B.Z.  (5,4,2);  a≠6  S.BE. 

34. Aurki itzazu k-ren balioak, zeintzuetarako  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−

−
=

k14
3k0
101

A   matrizeak alderantzizkorik ez 

duen.  Kalkula ezazu A-1, k=2 kasuan 

Sol:  k=1 eta k=3 denean;  k=2  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−

−−
=−

218
3212

217
1A  

35. Aurki ezazu  B= A+A2+A3+…+An  matrizea,  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

10
21

A   izanik. 

Sol:  ⎟
⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛ +
n
nnn

0

2
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36. ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−

−
=

01
10

A   matrizea emanik, aurki itzazu  A B = B A   berdintza betetzen duten B  

matrize guztiak. 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
dc
cd

 

37. Aurki itzazu k-ren balioak, zeintzuetarako  

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−−
−−−

−

1kkk
10kk

321k
654k

  matrizeak:  a) 

alderantzizkorik ez duen.  b) 3  heinekoa den. 
Sol:  k=0 eta k=11/9  ez du alderantzizkorik;  k≠0 eta 11/9 hein(A)=3 

38. Eztabaida eta ebatz ezazu ondoko sistema, m parametroaren balio desberdinen arabera:   

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−−
=−+

=−++

0zy2)x(m
0zmyx

0mz1)y(2mx
 

Sol:  m=0  S.B.ZG.  (z,-z,z) ∀z∈R; m=1  S.B.ZG.  (-z/2,z/2,z)  ∀z∈R; m=3  S.B.ZG.  (z,0,z)  ∀z∈R; m≠0,1,3  
S.B.Z.  emaitza nabaria 

39. Determinanteen propietateak erabiliz, kalkula ezazu 

xyyy
yxyy
yyxy
yyyx

determinantea. Sinplifika 

ezazu emaitza. 
Sol:  (x+3y) (x-y)3  

40. Aurki itzazu x-en balioak, zeintzuetarako A matrizeak alderantzizkorik ez duen.  

⎟
⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛

−
=

22x
1x

A  

Sol:  0
2

2
≥

−
x

x
  x=-2  eta  0

2
2
<

−
x

x
  x=2/3 

41. Askatu emandako ekuazioa eta egin egiaztapena:  0

x213
2x13
32x1
321x

=  

Sol: x=-6, x=1, x=2, x=3 

42. ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

012
11a

A   emanik eta A-ren iraulia  At  dela jakinik, bila itzazu a-ren balioak  B-1= (A 

At)-1  matrizea egon dadin. Aurki ezazu, posible bada, B matrizearen alderantzizkoa  a=1 
den kasuan. 

Sol:  ∀a∈R alderantzizkoa du;  a=1 denean  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−

−
=−

33
35

6
11A  

43. Ebatz ezazu ondoko ekuazioa:   0

x011
1x11
11xx
011x

=

−
−

−−
−−

 Egiazta ezazu emaitza. 

Sol:  x=1 eta x= -1 
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44. Eztabaida ezazu ondoko sistema  m  parametroaren balioen arabera:  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++

=+++

22zmyx
4mz2yx

3zy1)x(m
 

Ebatz ezazu indeterminazio kasuetan. 
Sol:  m=0  S.B.ZG.  (x,(4-x)/2,(2-x)/2) ∀x∈R;  m=2  S.BE.;  m=3  S.BE.;  m≠0,2,3  S.B.Z. 

45. Kalkula ezazu ondoko determinantearen balioa:   

2

2

2

2

aa1a
a01aa
0a2a10
aa1a

+
+  

Sol:  (a+1)2 (a-1) (-2a3) 

46. Eztabaida eta ebatz ezazu ondoko sistema a parametroaren balioen arabera:   

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=+−
=−+

azayx
azyax

zyx

3

1
 

Sol:  a=3  S.BE.;  a=-1  S.B.ZG.  ((1-2y)/2,y,-1/2)  ∀y∈R;  m≠3,-1   S.B.Z.  (1,(1-a)/(a-3),(1-a)/(a-3) 

47. Kalkula ezazu  A250 + A20  matrizea, ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

11
01

A   matrizea dela jakinik. 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
2270
02

 

48. Kalkula itzazu ondoko baldintzak betetzen dituzten A eta B matrizeak:   

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛−
=−⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=+

222
206

2B2Aeta
313
123

BA  

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

101
013

212
110

BA  

49. ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

dc
ba

Beta
21
12

A    matrizeak emanik, aurki itzazu  a, b, c eta d  koefizienteek 

bete behar dituzten baldintzak  AB = BA  berdintza egiazta dadin. 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
ab
ba

 

50. Eztabaidatu arrazoituz  a eta b-ren funtziopean  A matrizearen heina,  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

+
=

8164ba
241b
6123a

A  

Sol:  a=3b denean  hein(A)=1  eta  a≠3b  denean hein(a)=2 

51. Sarrus-en erregela erabili gabe kalkulatu ondoko matrizearen determinantea 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

=

1
1
1
1111

333

222

cba
cba
cba

A  

Sol:  -(a-1)(b-1)(c-1)(a-c)(b-c)(b-a) 



Selektibitatea: Algebra 

 Orr. 7

52. Eztabaida ondorengo sistema  a  parametroaren arabera:   
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++
−=++

1zayx
aazy2x
1azyx

:S    Ebatzi 

bateragarri zehaztugabea denean. 
Sol:  a≠1,2  S.B.Z.;  a=1  S.BE.;  a=2  S.B.ZG.   (1-t,0,t)  ∀y∈R 

53. Zein da matrize karratu batek bete behar duen baldintza bere alderantzizkoa existitzeko? 

Existitzen deneko kasuetan kalkulatu ondoko matrizearen alderantzizkoa,   
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

a00
0a1
021

A  

Sol:  …;  

⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−

−
200

0
02

)2(
1

2

a
aa

aa

aa
 

54. Eztabaida ezazu ondoko sistema  a  parametroaren arabera,   
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++
=++

4az4y2x
3a3z2yx

az2yx
:S      Ebatzi, 

posible bada, a= -2 denean. 
Sol:  a≠2, -2  S.BE.;  a=2  S.B.ZG.;  a=-2  S.B.ZG.  (-2y,y,-2) ∀y∈R 

55. Izan bedi A honako matrize hau:  
⎟⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

=

3
100
030
001

A . Aurkitu  An  matrizearen adierazpen 

orokorra  n  zenbaki arrunta izanik eta kalkulatu bere determinantea. 

Sol:  1

3
100

030
001

1

1 =

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

=

+

+ n

n

nn AA  

56. Kalkulatu A matrizea ondoko berdintza betetzen dela jakinik:   
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
•

200
020
002

300
320
321

A .  

Jarraitutako metodoa azaldu 

Sol:  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
−

−

3/200
120

022
 

57. Izan bitez A eta B ondoko matrizeak:   
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

100
0cc
0ba

B,
100
052
025

A .  Aztertu  a, b eta c  

koefizienteek bete behar dituzten baldintzak  A B = B A  bete dadin. 
Sol:  a=c eta b=c 

58. Izan bedi  E  honako matrize hau:   ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

21
01

E .  Aurkitu  En matrizearen adierazpen 

orokorra  n  zenbaki arrunta izanik eta kalkulatu  E10 – E5. 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−

=
992992

00
;

212
01
nn

nE  



Selektibitatea: Algebra 

 Orr. 8

59. Izan bedi ondoko ekuazio linealetako sistema   
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+++
=++
=++

3z6y)2(2x
2z3ayx
13zy2x

a
 Aurkitu a 

parametroaren balio bat sistema bateraezina izan dadin. Aztertu a parametroaren 
balioren bat existitzen den zeinetarako sistema bateragarri zehatza den. Ebatzi aurreko 
sistema a=0 denean. 
Sol:  a≠2  S.B.ZG.;  a=2  S.BE.;  a=0  (2-3t, -1/2, t)  ∀t∈R 

60. Aztertu ondoko sistemaren bateragarritasuna  a  parametroaren arabera:   

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=+
=++

≡
2zy3x

1zy-2x
1azyx

S
a

. Ebatzi aurreko sistema bateragarri zehatza deneko kasuetan. 

Sol:  a=0  S.B.ZG.;  a=-1  S.BE.;  a≠0,-1  S.B.Z  (1/2, 1/(2+2a), 1/(2+2a)) 

61. Kalkulatu ondoko determinantearen balioa  a,b eta c parametroen funtzioan  
333

222

cba
cba
111

 

Sol:  -(a-b)(a-c)(b-c)(ab+ac+bc) 

62. Arrain-saltzaile batek aste jakin bateko asteartean 96 kg legatza eta 130 kg antxoa erosi 
zituen, orotara 1836 euro ordaindu zituelarik. Hurrengo asteazkenean, behi eroen 
efektua dela eta, legatzaren prezioa ehuneko 20a igo zen eta antxoarena ehuneko 30a. 
Egun horretan 40 kg legatza eta 50 kg antxoa erosi zituen, orotara 918 euro ordaindu 
zituelarik. Nahikoa al dira aurreko datuak astearteko legatza eta antxoaren prezioak 
kalkulatu ahal izateko? Erantzuna baiezkoa izatekotan prezioak kalkulatu, ezezkoa 
izatekotan argudiatu zergatik ezin den kalkulu hori egin. 
Sol:  Emandako datuak ez dira nahiko… 

63. Aztertu ondoko sistemaren bateragarritasuna  a  parametroaren balioaren arabera:  

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++
=++

≡
1azy2x

1zyax
2a2z2y4x

S  . Sistema ebatzi bateragarri zehaztugabea denean. 

Sol:  a=1  S.B.ZG.  (0,1-z,z) ∀z∈R;  a=2  S.BE.;  a≠1,2  S.B.Z. 

64. Aztertu ondoko ekuazio sistema,  a  parametroaren arabera:   
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+
=++

=−+

5az4x
5zy3x

1zyx
aa . Ebatzi 

aurreko sistema bateragarri zehatza (determinatua) denean. 
Sol:  a=0  S.BE.;  a=-5 S.B.ZG.;  a≠0,-5  S.B.Z.  (1,1/a,1/a)  

65. Izan bitez A eta B ondoko matrizeak:  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

+

+
=

x65
4x1
32x

B,
5x610

5x2
x322x

A . B matrizearen 

determinantearen balioa 7 dela jakinik, erabili determinanteen propietateak A 
matrizearen determinantea kalkulatzeko. 
Sol:  14 

66. Aztertu ondoko sistema  a  parametroaren balioaren arabera:    
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++
=++

≡
33zy2x
2a2zy2x

azy2x
S . 

Ebatzi bateragarrian den kasuetan 
Sol:  a=1  S.B.ZG.  (-y/2,y,1)  ∀y∈R;  a≠1  S.BE. 



Selektibitatea: Algebra 

 Orr. 9

67. Izan bitez  A  ondoko matrizea:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

13
01

A    eta  n  zenbaki arrunta. Aurkitu  An  

matrizearen adierazpena  n  bakoitzerako eta kalkulatu  A350 - A250 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
0300
00

 

68. Izan bitez  A eta B ondoko matrizeak:  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

200
022
002

B
421
421
001

A . Aztertu  A-λB  

matrizearen heina  λ  parametroaren balioen arabera. 
Sol:  λ=0, λ=3, λ=1/2  denean hein()=2;  beste kasu guztietan  hein()=3 

69. a parametroaren balio bakoitzeko, izan bedi A(a) ondoko matrizea:  
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

100
a10
1a1

A(a)   

Kalkulatu  A2(a) – At(a)   matrizearen heina  a  balioaren arabera. Gogoratu  A2(a)  
matrizea  A(a) . A(a)  biderkadura dela eta  At(a)  hasierako matrizearen iraulia. 
Sol:  220 −=== aedoaedoa   hein(A)=2;   2,2,0 −≠a    hein(a)=3 

70. Izan bedi  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=+
=++

2aaz2y3x
0y2x

2zyx
:S ekuazio-sistema. a)  Frogatu bateragarria dela  a  

parametroaren balio guztietarako.  b) Ebatzi bateragarri zehaztugabea (indeterminatua) 
den kasuan. 
Sol:  frogapena;  a=1   (x, -2x,2+x)  ∀x∈R 

71. Aztertu 
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++
=++

2azy3x
azy2x

1zyx
 sistemaren bateragarritasuna  a  parametroaren balioen arabera. 

Posible denean bilatu soluzioak. 

Sol:  
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−
−+−

−
1a

2a3,
1a

a5a51,a
2

 

72. Izan bitez  A eta B ondoko matrizeak 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

=

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

=

5020
0100
0001
b0a0

B

3b00
1a00
a110
ba11

A Bi matrizeen 

determinantea 1 dela jakina da. Datu nahiko al daude  a eta b  parametroen balioak 
kalkulatzeko? Erantzuna baiezkoa izatekotan balio horiek aurkitu, bestela erantzuna 
arrazoitu. 
Sol:  Bai,  a=3 eta b=8 

73. Aztertu 
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++
=++

Azyx
03zAyx
03z2yx

 sistemaren bateragarritasuna  A  parametroaren balioen arabera. 

Ebatzi aurreko sistema bateragarri zehaztugabea (indeterminatua) den kasuan. 
Sol:  a=2  S.B.ZG.  (z+4,-2-2z,z)   ∀z∈R;  a≠2  S.B.Z. 



Selektibitatea: Algebra 

 Orr. 10

74. Izan bedi  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

+=++
=++
=++

1)(m2mzy43x
9z4y32x

6z3y2x
:S   ekuazio linealetako ondoko sistema. Existitzen al da  

m  parametroaren baliorik non sistema zehaztugabea den? Ezezkoan erantzuna 
arrazoitu. Erantzuna baiezkoa izatekotan sistemaren soluzioa aurkitu kasu horretan. 
Sol:  m=5  S.B.ZG.   (z,3-2z,z) ∀z∈R 

75. Izan bedi  A ondoko matrizea:   ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

10
a1

A . Aurkitu An  matrizea  n  zenbaki arrunt 

bakoitzerako. Kalkulatu  A22 - 12 A2 + 2 A 

Sol:  ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
9-0
09-

 

76. Izan bedi  A ondoko matrizea:   
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
=

2781
941
321

A . A matrizean jarraian aipatutako 

transformazioak egin eta gero B matrizea lortzen da: lehenik  A matrizea bere buruaz 
biderkatzen da, jarraian bigarren eta hirugarren errenkadak trukatzen dira eta bukatzeko 
bigarren zutabearen elementu guztiak  -2 zenbakiaz biderkatzen dira. Determinanteen 
propietateak erabiliz, kalkulatu B matrizearen determinantea 
Sol:  288 

77. Izan bedi  
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++

=++

Az2y2x
32z3yAx

0zyx
:S   ekuazio linealetako ondoko sistema.  Aztertu sistemaren 

bateragarritasuna A parametroaren balioaren arabera. Ebatzi A=5 deneko kasuan. 
Sol:  A=3  S.B.ZG.;  A≠3  S.B.Z.;  A=5  S.B.Z.  (-1,6,-5) 

78. Izan bedi S: 

⎪
⎪

⎩

⎪
⎪

⎨

⎧

=++

=++
=++

A
7

10Az8yx

149z4yx
63z2yx

  ekuazio linealetako sistema. Aztertu sistemaren 

bateragarritasuna A parametroaren arabera. Ebatzi A=0 deneko kasuan. 
Sol:  A≠21  S.B.Z.;  A=21   S.B.ZG.;  A=0  S.B.Z.   (16/7, -2/7, 10,/7) 

 


