Sistemak. Rouche-Frébenius

kx +2z=0
Eztabaidatu <{ky-z=k sistema a parametroaren balioen arabera. Ebatzi
x+3y+z=5

k=1 denean
Sol: k=0 S.B.ZG; k=-1 S.BE.; k#0,-1 S.B.Z.; k=1 (-2,2,1)

Eztabaida eta ebatz ezazu ondoko sistema, a parametroaren balioen ara-
X+y+z=m+1
bera: {mx+y+(m-1)z=m
x+my+z=1
+m?+2m-3 -m
m-—1 ‘m-1’

3
—m
Sol: m#1 S.B.Z. ( m2+m]; m=1 S.BE.;

X+2y—z=2

a) Eztabaidatu {x+(1+a)y—az=2a sistema a parametroaren balioen arabera
x+ay+(1+a)z=1

eta lortutakoa interpretatu geometrikoki. b) Bateragarri zehaztugabea den

kasuaren bat agertu bada, ebatzi.
Sol: a#0,1 S.B.Z.; a=0 S.BE.; a=1 S.B.ZG. (-5t,1+3t,t) vteR

mx+y+z=3
a) Ikertu <x-my+z=1 sistemaren bateragarritasuna m parametroaren
X+y+z=m+2

balioen arabera. b) Ebatzi m=2 denean.
Sol: m#1,-1 S.B.Z.; m=1 S.B.ZG.; m=-1 S.B.ZG.; m=2 (-1,1,4)

X+my+z=2
a) Ikertu <2x-y+mz=0 sistemaren bateragarritasuna m parametroa-
Xx+3y+z=8-2m

ren balioen arabera. b) Ebatzi m=0 denean.
Sol: m#2,3 S.B.Z.; m=2 S.BE.;, m=3 S.B.ZG.; m=0 (1,2,1)

Eztabaida eta ebatz ezazu ondoko sistema, a parametroaren balioen ara-
2x—y—z=a
bera: {-x+2y-z=a
-X—-y+2z=a
Sol: a#0 S.BE.; a=0 S.B.ZG. (ttt) vteR
x+ay=1
a) Eztabaidatu {ax-y+z=1 sistema a parametroaren balioen arabera. b)
2x+z=3

Ebatzi a=2 denean.
Sol: a*1 S.B.Z.; a=1 S.BE.; a=2 (-3,2,9)

x+2z=0
a) Eztabaidatu {3y+z=0 sistema a parametroaren balioen arabera. b)
ax+z=0

Ebatzi bateragarria den kasuetan.
Sol: a#1/2 S.B.Z. (Sol. nabaria); a=1/2 (6t,t,-3t) vteR
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Sistemak. Rouche-Frébenius

mx+y+z=0
a) Kalkulatu m parametroaren balioak |x+my+z=0 sistema bateragarri
x+y+mz=0

zehaztugabea izan dadin. b) Lortutako m-ren balio horietarako ebatzi.
Sol: m#1,-2 S.B.Z. (Sol. nabaria); m=1 S.B.ZG. (-A-p,Au) V2,ueR; m=-2 S.B.ZG. (t,t,t)
vteR

ax+y+z=a
Eztabaidatu eta interpretatu geometrikoki <{x+(1-a)y+(a-1 3 sistema, a
ax+y+z=1

parametroaren balioen arabera. b) Ebatzi a=1 denean.
Sol: a#1 S.BE.; a=1 S.B.ZG. (hiru plano zuzen batean ebaki) (3, -2-t,t) vteR

kx+y+z=k
a) Eztabaidatu {x+ky-z=1 sistema k parametroaren balioen arabera. b)
3x+y+kz=2

Ebatzi bateragarri zehaztugabea den kasuan.
Sol: k#2,-1S.B.Z.; k=2 S.BE.; k=-1 S.B.ZG. (3/4+1/2t, -1/4-1/2t,t) vteR
X-y+z=2
Eztabaidatu <{x+ky+z=8 sistema k parametroaren balioen arabera.
kx+y+kz=10
Sol: k+2,-1 S.BE.; k=-1 S.BE.; k=2 S.B.Z
2x+ay+z=2
Eztabaidatu eta ebatzi a parametroaren balioen arabera: {x+ay =1
-y+az=0
Sol: a+1,-1 S.B.Z.; a=-1 S.B.ZG. (1+tt,-t) vteR; a=1 S.B.ZG. (1-t,tt) vteR
Eztabaidatu a parametroaren balioen arabera eta ebatzi, posible den kasue-
x+y+z=1
tan, ondoko sistema: {2x+y+az=1

4x+y+azz:a

l1-a 1

22); a=1 S.B.ZG. (0,1-t,t) vteR; a=2 S.BE.

Sol: a*#1,2S5.B.Z | ——,2,
a-2 a-

Eztabaidatu a parametroaren balioen arabera eta ebatzi, posible den kasue-
X+2y+3z=1
tan, ondoko sistema: <{2x +ay+6z =2
3x +6y+az=1
a-3 -2

Sol: a+4,9S8.B.2. | ——,0,——
a-9 a-9

J; a=4 S.B.ZG. (-1/5-2t,t,2/5) vteR, a=9 S.BE.

Xx+2y+3z=1
2x +ay + 6z = 2 sistema emanik, a) Bilatu a-ren balioa sistema bateraezina
3x+6y+az=1

izan dadin. b) Eztabaidatu a-ren balioak sistema bateragarri zehatza izan

dadin. c) a=0 denean ebatzi sistema
Sol: a=2S.B.Z. ; a+4 S.B.ZG.; a=0 S.B.ZG. (2-3t,-1/2,t) vteR
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Sistemak. Rouche-Frébenius

X+A+Dy+pz=»
Eztabaidatu eta ebatzi parametroen balioen arabera {Ay+pz=1+pn Sis-
X+2y+z=p

tema.
Sol: A#u S.B.Z.; A=u 2> 1=0 eta A=1 S.B.ZG.; 1#0, 1 S.BE.

2x+ay+z=1
Eztabaidatu eta ebatzi parametroen balioen arabera {x+y+ b sistema.

Sol: a+0eta vb S.B.Z.; a=0 eta b=-2 S.B.ZG.; a=0 eta b+-2 S.B -7
S.B.Z.; a=-1 eta b#-7 S.BE.

ax+y+z=4

Izan bedi <x+ay+z=1 sistema; a) Ebatzi bateragarri zehaztugabea egiten
X+y+z=a+2

duen a-ren balioarentzat. b) Ebatzi a=-2 denean.

Sol: a+#1,-1S5.B.Z.; a=-1S.B.ZG. (-3/2, 5/2-z, z) vzeR;a=1 S.BE.; a=-2 (-4/3,1,1/3)
ax+y-z=1

Izan bedi <x+ay+z=a sistema; a) Eztabaidatu a parametroaren balioen

x+y+az=a2

arabera. b) Ebatzi a=2 denean.
Sol: a+0,1, -1 S.B.Z.; a=0 S.BE:; a=1S.B.ZG.; a=-1 S.B.ZG.; a=2 (3/2,-1/2,3/2)

ax+y—-z=1
Izan bedi <x+ay+z=4 sistema; a) Eztabaidatu a parametroaren balioen
X+y+z=a+2

arabera. b) Ebatzi a=2 denean.
Sol: a*1,-1 S.B.Z.; a=1 S.BE:; a=-1S5.B.ZG.; a=2 (1,0,3)

X-y+z=2
Izan bedi <x+ay+z=8 sistema; a) Eztabaidatu a parametroaren balioen
ax+y+az=10

arabera. b) Ebatzi a=2 denean.
Sol: a#-1,2 S.BE.; a=-1 S.BE.; a=2 S.B.ZG. (4-z,2,z) vzeR

x+y-z=-4
Izan bedi <3x+ay+z=a-1 sistema; a) Eztabaidatu a parametroaren bali-
2x +ay =2

oen arabera. b) Ebatzi a=1 denean.
Sol: a*#1 S.B.Z.; a=1 S.B.ZG. (2-z,-6+2z,z) vzeR

X+y+z=-2
Izan bedi {-ax+3y+z=-7 sistema; a) Eztabaidatu a parametroaren ba-
X+2y+(a+2)z=-5

lioen arabera. b) Ebatzi bateragarri zehaztugabea denean.
Sol: a#-1, -2 S.B.Z.; a=-1 S.BE.; a=-2 S.B.ZG. (1-2z,-3+z,z) VzeR
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Sistemak. Rouche-Frébenius

Xx+3y+z=5

Izan bedi {mx+2z=0 sistema; a) Bilatu m-ren balioak sistemak soluzio
my—z=m

bakarra izan dezan. m=1 denean kalkulatu soluzioa. b) Bilatu m-ren balioak

sistemak infinitu soluzio izan ditzan. Bilatu zoluzio horiek. c) Sistemak solu-
ziorik ez duen m-ren balioren bat ote dago?

Sol: m#-1,0 S.B.Z.; m=1 (-2,2,1); m=0 S.B.ZG.; m=-1 S.BE.
b+)x+y+z=2

Izan bedi {x+(+1)y+z=2 sistema, a) Eztabaidatu a ametroaren bali-
x+y+(b+1)z=-4

oen arabera. b) Bateragarri zehaztugabea den kasuetan bilatu soluzioa.
Sol: b#0,-3 S.B.Z.; b=0 S.BE.; b=-3 S.B.ZG. (-2+t,-2+t,t) vteR

5x+2y-z=0
Izan bedi {x+y+(m+4)z=my sistema. a) Sistemak soluzio bakarra duen ka-
2x-3y+z=0

surako, kalkulatu m-ren balioak. b) Ebatzi sistema infinitu soluzio dituen ka-

surako eta eman soluzio bat non z=19 den.
Sol: m=#-7; (t/19, 7t/19,t) vteR, z=19 (1,7,19)

x+my+z=0
Izan bedi {x+y+mz=2 sistema. a) m-ren zein balioentzat ditu sistemak
mx+y+z=m

gutxienez bi soluzio? b) m-ren zein baliorentzat du soluzio bat non x=1 den.
Sol: m=-2; vmeR da x=1

X +ay=1
Ezaguna da <{x+az=1 sistemak soluzio bakarra duela. a) Froga ezazu a#0
y+z=a

dela. b) Bilatu sistemaren soluzioa.
Sol: ..; ((2-3%)/2, a/2, a/2)

X+my=m
Izan bedi {\mx+y+(m-1)z=1 sistema. a) Eztabaidatu sistema m parame-
mx+y=2+m

troaren balioen arabera. b) Bateragarri zehaztugabea denean bilatu soluzi-

oak.
Sol: m#1, -1 S.B.Z.; m=1 S.BE.; m=-1 S.B.ZG. (t,1+t,0) vteR

x+3y+z=0
Izan bedi <2x —13y+2z=0 sistema. a) Bilatu a-ren balioak sistema bate-
(a+2)x—-12y+12z=0

ragarri zehaztugabea izan dadin. b) Ebatzi kasu horietan.
Sol: a=0 denean (-t,0,t) vteR

2X +y+z=mx
Bilatu m-ren balioak {x+2y+z=my sistemak soluzio bat baino gehiago izan
X+2y+4z=mz

ditzan.
Sol: 1,(7++/13)2,(7-/13)2
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Sistemak. Rouche-Frébenius

X +my—z=-2+2my
Izan bedi {\mx-y+4z=5+2z sistema. a) Eztabaidatu m-ren balioen ara-
6x —10y —z=-1

bera. b) Ebatzi bateragarri zehaztugabea denean.
Sol: m#3, -5 S.B.Z.; m=3 S5.B.ZG.; m=-5 S.BE.; m=3 denean ((17-7t)/8,(11-7t)/8,t) vteR

Xx+3y+z=3
Izan bedi <2x+my+z=m sistema. a) Bilatu m sistema sol
3x+5y+mz=>5

dezan. b) Bilatu m sistemak gutxienez bi soluzio izan

posible baldin bada, sistemak soluziorik ez dezan izan.
Sol: m#2,7S.B.Z.; m=2 eta m=7 S.B.ZG.; Ez dago

io bakarra izan

X—my+z=1
Izan bedi {x+y+z=m+2 sistema. a) Eztabaidatu m-ren balioen arabera. b)
X+y+mz=4

Ebatzi bateragarri zehaztugabea denean.
Sol: m#1, -1 S.B.Z.; m=-1 S.B.ZG. (4-t,t,-4/3) vteR; m=1 S.BE.
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